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For at vise teetheden for (X, Y') gor jeg brug af den kontinuerte fordeling med
sandsynlighedstaetheden

1
6—x2/2

. € R,

der kaldes standard normalfordelingen.

play) = ole)e(s) = <s=erp(—r/2) - —=eap(~1/2

= \/12_7rea:p(—(x2 + y2)/2) = \/12_7rewp(_%($2 + y2)

2
For at vise teethen for Z benytter jeg korollar 6.3.2, hvor x=2 og y=z-w

02 = [ m@pale—o)ds = [ pluwz - w)de

[e.e] —0o0

= /oo ie:vp(—%(w2 + (2 — w)?))dw

oo 2T

= [ prean(=5(( — wP + whdu
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For at vise q(z) vil jeg gore folgende:

02 = [ grean(—5(( — P + w)du

<1 1
= /_ %exp(—a(ZQ — 22w + 2w?))dw

o0

<1 1
= / —exp(—=2% — 2w + w?)dw

oo 2T 2
1 1 1
= /_OO %exp(—zf — 122 + zw — wz)dw
<1 1 1 1
N /_oo gpeap(= 12+ 17 = 520 = 22w+ 20%))dw

<1 1 1 1
— / %exp(—zzz)exp(z—lf — 5(22 — 22w + 2w?))dw

—00

1 <1 1 1
= exp(—:lzz)/ %exp(é—lz2 — §(z2 — 22w + 2w?))dw

—00

1, [ 1 1 1, 1, ,
— exp(—= o —eap(522 — 2 (22— 22w 4 20%))d
exp( ¢ )/_OO N ﬁexp(4z 2(2 2w + 2w*))dw

1 1 <1 1 1
= —e:vp(——zz)/ —ea:p(zz2 — (2% = 22w + 2w?))dw

Vir 477 ) VT 2
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Taethedsfunktionen for N(u,o?) fordeling er:

_ 1 (2 — p)?
p(z) = W&W(—T?)

Dvs. teetheden for N(0,2) fordelingen er fplgende:

1 (z —0)?
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For at vise dette vil ggre folgende:

<1 1 1
m = - ﬁemp(zzz - 5(22 — 22w + 2w?))dw
<1 1 1 1
=/ ﬁexp(zf — 122 — 122 + 2w — w?))dw

For at vise det naeste V11 jeg substituere v = v2w — 1z

2
dv
= d——d
Tw =2 = dw \/§U
1

m = / Jmean(—51?) o —/ —=ern( =5y

Fordi at p(v) = \/—276xp(—§v )dv kan jeg bruge 5.1.2, som forteeller os at:
En funktion p fra et interval I C R € [0, 00) der opfylder at:

/lp(v)dv = /Z 1(z € Dp(v)de =1

kaldes en ssh-teethed pa I. Dvs. at
|
6

Eftersom at X, ..., X}, er uathengige normalfordelte, sa er summen af dem
normalfordelte, dvs.

1
exp ——UQ)d"U =1

Z ~ N(OM,1M) = N(0,M)
Deraf ved vi for regnereglerne for middelveerdi og varians at:
aX ~ N(aE(X),a*Var(X)),
dvs. .
1 1 1 1
= — Xi~NO-—,M-(—=)*) =N(0,1—

Sa kan vi se at nar M — 0 vil Var% -0
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